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a�n�pANOW�

w RABOTE POKAZYWAETSQ� �TO SKOBKA pUASSONA OT BOLX�E DWUH PEREMENNYH

LOKALXNO SOWPADAET S QKOBIANOM� rEZULXTATY PRILAGA�TSQ K IZU�ENI� SKOBOK

sKLQNINA�

w NASTOQ�EJ RABOTE DELAETSQ POPYTKA POSTROITX TEORI� MNOGOMESTNYH SKOBOK

pUASSONA� dLQ �TOGO TREBUETSQ DATX ANALOG TOVDESTWA qKOBI S �ISLOM MEST� �� aW�
TOR PREDLAGAET W KA�ESTWE ANALOGA PRINQTX SOOTNO�ENIE PUNKTA � IZ OPREDELENIQ
���� dLQ k�� POLU�AETSQ OBY�NOE TOVDESTWO qKOBI� oSNOWNYM PRIMEROM QWLQET�
SQ OPERACIQ� STAWQ�AQ W SOOTWETSTWIE NABORU FUNKCIJ IH QKOBIAN PO NEKOTOROMU

NABORU PEREMENNYx �PRIMER���	� w DALXNEJ�EM OKAZYWAETSQ �tEOREMY ��
 I ����	�
�TO DLQ k � � L�BAQ k�MESTNAQ SKOBKA pUASSONA LOKALXNO SWODITSQ K QKOBIANU�
wO WTOROM PARAGRAFE STATXI WWODITSQ k�MESTNYJ ANALOG WEKTORNOGO PROIZWEDENIQ�
w KA�ESTWE �ASTNYH SLU�AEW POLU�AETSQ OBY�NOE WEKTORNOE PROIZWEDENIE I SKOBKA

sKLQNINA� wYPISYWA�TSQ FUNKCII kAZIMIRA I DAETSQ OPISANIE SIMPLEKTI�ESKIH
LISTOW DLQ k���

� lOKALXNAQ STRUKTURA k�MESTNOJ SKOBKI pUASSO�

NA
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tOVDESTWO qKOBI DOKAZANO��
sLEDU��AQ CELX � USTANOWITX USLOWIQ NA STRUKTURNYE KONSTANTY k�MESTNOJ SKOBKI
pUASSONA� pUSTX e�� � � � � en � ESTESTWENNYJ BAZIS V� x�� � � � � xn � DUALXNYJ BAZIS W V ��
oBOZNA�IM fxi� � � � � � xikg � pi����ik�x	 �x � �x�� � � � � xn	� w DALXNEJ�EM BUDEM SOKRA�
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STRUKTURNYH KONSTANT SKOBKI f�� � � � � �g W BAZISE x�� � � � � xn� zNAQ NABOR STRUKTURNYH
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TO�NO PROWERITX DLQ SLU�AQ� KOGDA h�� � � � � hk QWLQ�TSQ BAZISNYMI �LEMENTAMI� pUSTX
h� � xi� � � � � � hk � xik � tOGDA

�F �xis	 � ff�� � � � � fk��� xisg �
nX

j������jk����

pj����jk���isDj� �f�	 � � �Djk�� �fk��	

lEWAQ �ASTX L TOVDESTWA qKOBI ��	 PRINIMAET WID

L � �Ffxi� � � � � � xikg � �F �pi������ik	 �

nX
j������jk��

pj������jk���jkDj� �f�	 � � �Djk�� �fk��	Djk�pi������ik	

pERWOE SLAGAEMOE W PRAWOJ �ASTI ZAPISYWAETSQ W WIDE

f�Fxi�� xi� � � � � � xikg �

f
nX

m������mk����

pm������mk���i�Dm� �f�	 � � �Dmk�� �fk��	� xi�� � � � � xikg �

nX
j���

pj��i������ikDj��
nX

m� �����mk����

pm������mk���i�Dm� �f�	 � � �Dmk�� �fk��		

pRAWAQ �ASTX R TOVDESTWA qKOBI PRINIMAET WID �

R �
nX

j���

pj��i������ikDj� �
X

m� �����mk���i�

pm������mk���ikDm� �f�	 � � �Dmk�� �fk��		�

nX
j���

pi��j������ikDj��
nX

m������mk����

pm������mk�� �i�Dm� �f�	 � � �Dmk�� �fk��		�

� � ��
nX

jk��

pi����ik���jkDjk�
nX

m� �����mk����

pm������mk�� �ikDm� �f�	 � � �Dmk�� �fk��		

tEOREMA ���� kOSOSIMMETRI�ESKAQ SKOBKA fxi�� � � � � xikg � pi������ik PRODOLVAETSQ

DO k�MESTNOJ SKOBKI pUASSONA TOGDA I TOLXKO TOGDA� KOGDA STRUKTURNYE KONSTANTY
UDOWLETWORQ�T NAPISANNYM NIVE USLOWIQM ��	 I ��	 �

nX
j��

pm������mk���jDj�pi������ik	 �
nX

j��

pj�i�����ikDj�pm������mk�� �i�	�



�� a�n�pANOW

nX
j�

pi��j�i������ikDj�pm������mk���i�	 � � � ��
nX

j��

pi��i��i������ik���jDj�pm������mk���ik	 ��	

kX
t��

���	tpm������ms�����mk���itpj�i�������it���ik �
kX

t��

���	tpm� �����j�����mk�� �itpmsi�������it�����ik
� �

��	
DLQ L�BYH m�� � � � �ms� � � � �mk� j�
dOKAZATELXSTWO� rAWENSTWO ��	 POLU�AETSQ PRIRAWNIWANIEM NUL� KO�FFICIENTOW

PRI Dm� �f�	 � � �Dmk�� �fk��	 � RAWENSTWO ��	 � KO�FFICIENTOW PRI

Dm� �f�	 � � �D
�
msj�fms

	 � � �Dmk�� �fmk�� 	�

�

wYQSNIM GEOMETRI�ESKIJ SMYSL USLOWIJ ��	� iSPOLXZUEMYE NIVE
OBOZNA�ENIQ� SOGLASOWANY S KNIGOJ �� �W �ASTNOSTI b WNUTRENNEE PROIZWEDENIE	�
rASSMOTRIM WNE�N�� FORMU � �

P
i������ik

pi������ikei� � � � � � eik I LINEJNOE OTO�

BRAVENIE L� �
Vk�� V � ���

Vk�� V � �TO L��F 	 � �F b�	 � � DLQ L�BOJ FORMY

F �
Vk��

V �� hORO�O IZWESTNA SLEDU��AQ TEOREMA�
tEOREMA ������fORMA � RAS�EPIMA �TO ESTX � � v� � � � � � vk 	 TOGDA I TOLXKO

TOGDA� KOGDA L� � �� �
wYPI�EM L��xm� � � � � � xmk�� 	 W QWNOM WIDE� wOSPOLXZUEMSQ RAWENSTWOM ��GL���
FORMULA ������

xm��� � ��xmk��bei��� � ��eik �

�
� � ESLI fm�� � � � �mk��g �� fi�� � � � � ikg
�ei� � ESLI fi�� � � � � ikg � fm�� � � � �mk��g 	 fi�g

zDESX � ZNAK PODSTANOWKI �i�� � � � � ik��� ik	 �� �m�� � � � �mk��� i�	� s U�ETOM KOSOSIM�
METRI�NOSTI pi������ik WTOROJ SLU�AJ W STOQ�EJ WY�E FORMULE MOVET MOVET BYTX

PEREPISAN W WIDE

xm� � � � � � xmk��bpi������ikei� � � � � � eik � pm������mk�� �i�ei� �

tOGDA xm� � � � � � xmk��b� �
Pn

i���
pm������mk�� �i�ei� I

L��xm� � � � � � xmk�� 	 �

�
nX
i�

pm������mk�� �i�ei�

�
�

� X
i������ik

pi������ikei� � � � � � eik

�
�

X
i����n�i������ik

pm������mk�� �i�pi������ikei� � � � � � eik

oBOZNA�ENIE� sLEDU��U� SUMMU
Pk

t�����	
tpm������mk���ispi�������it����ik BUDEM OBOZNA�

�ATX Hm������mk���i������is�����ik ILI KOROTKO H�
pOLU�AEM

L��xm� � � � � � xmk�� 	 �
X

i��i������ik

Hm������mk���i��i������ikei� � � � � � eik

pOSKOLXKU L� LINEJNOE OTOBRAVENIE �TO EMU SOOTWETSTWUET �LEMENT

l� �

�
k���

V �

��



k���
V �

k���
V 


k���
V�



mNOGOMESTNYE SKOBKI pUASSONA ��
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TAKOJ NABOR LINEJNYH FORM ��� � � � � �k� �TO ����� � � � � �k	 �� �� sISTEMA ��� � � � � �k LI�
NEJNO NEZAWISIMA� oBOZNA�IM �EREZ WPODPROSTRANSTWO � NATQNUTOE NA ��� � � � � �k�
oPREDELIM
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W ���	 �� � ��� � � � � �k�� � �k��� �� � ��� �� � �k��� � ��� � � � � �k�r�� � �k�r���
�k�r � ��� � � � � �k � �r��� wTORAQ SUMMA W ���	 PRI TAKOJ PODSTANOWKE ZANULQETSQ I
RAWENSTWO ���	 PRINIMAET WID
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�� pO�TOMU ����� � � � � �k�r��� ��� � � � � �r��	 � � DLQ L�BOGO LINEJNO NEZAWISIMOGO NA�
BORA WEKTOROW ��� � � � � �k�r��� dLQ LINEJNO ZAWISIMYH NABOROW RAWENSTWO NUL� TAK�
VE IMEET MESTO��TO DOKAZYWAET ��	�
���	pOKAVEM TEPERX� �TO ����� � � � � �k	 � � DLQ L�BOGO NABORA ��� � � � � �k � W�� dLQ
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ALXNYJ BAZIS K ��� � � � � �n� TO � � Consta� � � � � � ak� tO ESTX FORMA � RAS�EPIMA ��
oPREDELENIE ��	� tO�KU m � Kn BUDEM NAZYWATX NULEWOJ TO�KOJ SKOBKI pUASSONA

f�� � � � � �g�ESLI pi������ik � � DLQ L�BOGO NABORA INDEKSOW i�� � � � � ik �
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RAWNA
D�f������fk�
D�y������yk�

�

dOKAZATELXSTWO� dOSTATO�NO POKAZATX� �TO MOVNO WYBRATX LOKALXNU� SISTEMU

KOORDINAT y�� � � � � yn � DLQ KOTOROJ fy�� � � � � ykg � � I fyi� � � � � � yikg � � PRI L�BOM
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